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  طاػاخ (4)مذج إوعاس انمُضُع ٌٓ أرتغ. 

  ٔركُن انمُضُع مه خمظح ذمارٔه مظرمهح فٕما تٕىٍا. 

 ٔمكه إوعاسانرمارٔه حظة انرزذٕة انذْ ٔزغة فًٕ انمرزشح. 

 
                              

 (ن3.5)....................انرمزٔه الأَل ٔرؼهك  تانثىٕاخ انعثزٔح                                 - 

 (ن3.5)......................انرمزٔه انصاوٓ ٔرؼهك تالأػذاد انؼمذٔح      -                            
 (ن3)...........................انرمزٔه انصانس ٔرؼهك تانحظاتٕاخ     -                             

 (ن7.5)............................انرمزٔه انزاتغ   ٔرؼهك  تانرحهٕم     -                             

 (ن2.5)..........................انرمزٔه  انخامض  ٔرؼهك  تانرحهٕم -          
 

 

 

 

  غير القابلت للبرمجت يسمح باستعمال الآلت الحاسبت

 لا يسمح باستعمال اللون الأحمر بورقت التحرير                                                         
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 مستقلان IIو   I الجزءان   ( وقطت3.5): التمريه الأول        

I-نكم   aَ b  مه انمعال  1,I   )2 :       وضغ    1)a b a b    

 I لاوُن ذزكٕة داخهٓ فٓتٕه أن  (1 0.5

  I ذثادنٓ َ ذعمٕؼٓ فٓتٕه أن انماوُن (2 0.5

)  تٕه أن (3 0.25 , )I    
. ٔمثم  ػىصزا محأذا انمطهُب ذحذٔذي

 

 

 

 

0.5 

-II  وذكز أن
2( ( ), , )M  حهمح َاحذٔح . 

*    نركه 
2( 1)

( ) /
0 1

x x
E M x x

   
    

  
 

Eتٕه أن  (1
 

  ظشء مظرمز مه 
2( ( ), )M   

 
 انرطثٕك تزوؼد (2

:

( )

E

x M x

  


 

)* ذشاكم ذماتهٓ مه  تٕه أن  -أ     0.5 , )ُوح ( , )E  

)اطرىرط  تىٕح   - ب     0.5 , )E   

 

 انمعمُػح   ان  تٕه   - ض     0.75

12 2 2
/

0 1

n n

H n
   

   
   

مه   سمزج ظشئٕح( , )E  

  مستقلانII  وI الجزءان  (ة وقط3.5 ):التمريه الثاوي  

انمظرُِ انؼمذْ مىظُب إنّ مؼهم مرؼامذ  ممىظم َ مثاشز  ; ,O u v
 

  

 
I- وؼرثز فٓ انمعمُػح    انمؼادنح       2 2 5

: 4 1 4 0
3 3

E z i z i
 

     
 

 

 

1 ذحمك أن  انؼذد  -أ  (1 0.5

2
1

3
z i   حم نهمؼادنح   E   

 تٕه أن انحم انصاوٓ نهمؼادنح -   ب   0.25 E ٌُ 
2 13z z 

     1zػمذج نهؼذد نٕكه  (2 

 

 انشكم انمصهصٓ نهؼذد انؼمذْ    اكرة تذلانح 0.5
5

4
3

i 

  -II  شلاز ومط   وؼرثز AَBَٌٓ ٓمخرهفح مصىّ مصىّ أنحالٍا ػهّ انرُان   aَ bَ   

 
 َسأَرً انذَران انذْ مزكشي  rنٕكه 

3


)  وضغ  )P r A َ ( )B r Q 

 Q  نحك انىمطح qانؼذد انؼمذْ     Pَ  نحك انىمطح p نٕكه انؼذد انؼمذْ

0.5 
3     :   تٕه أن  - أ (1  ( )

i

p e a


       َ  3 ( )
i

q e b


  


  

 

 

:تٕه أن  -    ب   0.25

4
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3
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1
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i
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e
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
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:  تٕه أن-   ض     0.5
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وفرزض أن  (2

2

3
ia

e
b










      

  . مرُاسْ الأضلاعAPQBتٕه أن - أ      0.25

0.75 

 

:    تٕه أن-   ب    arg 2
2

b a

p a

 
 

 


 َٓاطرىرط أن انزتاػ   APQBمظرطٕم .  

( ة وقط3 ):التمريه الثالث 

   . ػذد أَنٓ 503ذحمك أن  -  أ (1 0.25

0.75 
تٕه ان    -   ب   5027 1 503 أن  شم اطرىرط   20087 1 503   

) انمؼادنح      2وؼرثز فٓ ( 2  ) : 49 6 1E x y  

 (1,8)     ػهما أن انشَض  0.5
)خاص نهمؼادنح حم  )E ٓ2 ،حم  ف انمؼادنح  ( )E مثزسا مزاحم انحم . 

: وضغ    (3 
2 20071 7 7 .... 7N      

تٕه أن انشَض  -    أ 0.25
2006(7 , )N حم نهمؼادنح ( )E   

1 

0.25 

 تٕه أن -   ب 0 4N َ   0 503N 
 

   2012 ٔمثم انمظمح ػهّ Nاطرىرط أن  -ض   

 ( وقطت7.5 ):التمريه الرابع 

 -I نركه gّانذانح انؼذدٔح انمؼزفح ػه  0, ٓتما ٔه :( ) ln(1 )
1

x
g x x

x
  


 

 ػهّ انمعال gادرص ذغٕزاخ انذانح  (1 0.5 0, 

)اطرىرط إشارج (2 0.5 )g x ػهّ انمعال  0, 

 

1 
  -II نركهfػهّ  انؼذدٔح انمؼزفح  انذانح   ٓتما ٔه:( ) ln(1 )x xf x e e  

lim  تٕه أن (1 ( ) 1
x

f x


َ lim ( ) 0
x

f x


 

)': نذٔىا xتٕه أوً نكم ػذد حمٕمٓ  (2 0.5 ) ( )x xf x e g e 

 fضغ ظذَل ذغٕزاخ انذانح  (3 0.5

)أوشئ  ( 4 1 )C انمىحىّ انممصم نهذانحf  َ ( ')C   انمىحىّ انممصم نهذانح(f)   فٓ وفض انمؼهم( ; , )O i j
 

ومثم أن   ) 

0,7   ّلٕمح ممزتح لأفصُل ومطح الاوؼطاف انُحٕذج  نهمىحى( )C)  

 مهxتٕه أن نكم (5 0.75 1,0 0:  نذٔىا '( ) ( )f x g e  

)    تٕه أن انمؼادنح (6 0.75 ) 0f x x   ذمثم حلا َحٕذا  ٓف 1    َأن 0    

)وؼرثز انمررانٕح انؼذدٔح (7  )n nu  ٓانمؼزفح تما ٔه   :  
0 0u 

 
 َ 

1 ( )n nu f u  نكم  n  مه  

)     :  تٕه أن - أ    0.5 ) ; 1 0nn u     

)1    :   تٕه أن-   ب   0.75 ) ; ( )n nn u g e u      

:اطرىرط أن  -ض      0.5 ( ) ; ( )
n

nn u g e    

)ػهما أن  - د     0.25 ) 0,6g e  احظة lim n
n

u
 
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 ( وقطت2.5 ):التمريه الخامس 
 

 انمؼزفح ػهFّوؼرثز انذانح انؼذدٔح 0,  ٓتما ٔه    :
1 2

ln
( )

1

x

x

t
F x dt

t


   

  F(1)احظة    (1 0.25

0.75 

 
Fتٕه  أن انذانح  -  أ(2

 
لاتهح نلاشرماق ػهّ 0,

 
)'َاحظة  )F x      

 

0.5 

 

 

  مه انمعال  xاطرىرط أن نكم - ب     0,
 

):  نذٔىا ) 0F x   

0.5 

 

 

 مهxتاطرؼمال مكامهح تالأظشاء تٕه أن نكم ( 3 0,  نذٔىا  : 

                      
1

1 rctan
( ) rctan ln

x

x

A t
F x Arctanx A x dt

x t

 
   
 

   

0.25 
    :   أن تٕه  (4

1
( 0) ; tan tan

2
x Arc Arc x

x


      

0.25 
   :  اطرىرط أن  (5

1

2 tan
( 0) ; ln

x

x

Arc t
x x dt

t
   

  

    

 


