
          �������	 �
����	     
   ���
��	������	 ��	�� 

      �����	� 
 

     �����	 ��
��	 ������	  ����� ���� 
         ���������������
��	 

 ����             :��� ��2003  
   )             
����
� ����
�( 

     ��� ������	 ������� � 
 ������ ���  :   3 �����   
      �����
�   :7 
  

  ا�ول ا������              
)�������ل ������ �����اء ا
�� ا	�����   1)                )2

1
lnI x dx= ∫ 

ا
�� ا	�����                     2)
ln 4

0

xJ x e dx= ∫ )  ��xt!�� � و e= ( 

 ا���
� ا������              

  وآر&)� 2 ، 1 ، 1 ، 0 ، 0 ، 0!%�0ي آ). $�- �, آرات �)'�ء &%�� ا�$#اد                  

  1 ، 0�0داو!� &%�4ن ا	�#د!�                 

 ).6 !��� ا	��))� �) �5 ��	��. (                

 . ا	�).=%�� $>0ا;)� و:9 8ن وا
# آر&)� ��                       

 :ا
�� ا
���ل آ� �� ا	%#<)�) 1                

                    A  " : 0ن�	ا .B= �(��0%��	ا �ر&)��	." 

                    B " : #م� � �%��0)��	ا �ر&)�	ا -�$ �(�E��	ا �#د!�	اء ا#�." 

 �0ع ا	�#د!� ا	���E)� $�- ا	�ر&)�  ا	Jي !ر�I آ� �%G��=XE�� �Gر ا	��F)ر ا	�>0ا;9 ) 2                

 .ا	����0%)�                   


#د �L=0ن ا
���ل ا	��F)ر ا	�>0ا;9                 X. 

  ا����� ا������              

                ��(	m M��0 ��)�ر��� �!#O$ و$�#&ه 2 $#دا α�!#O�	0$� ا�$#اد ا�E� 9: رG��=و  

2: (E)ا	���د	�                 2 0mz z m− + m و m ه0 �را:J=m Sآر أن   ( = mm=.(  

               (1  9�
:  ه��(E)ا	���د	� �)� أن 
1 i

z
m

+′  و =
1 i

z
m

−′′ =. 

  و ′′z  و ′zاآ�� آ� ��  2)                
z

z

′
′′

9U�U�	ا ��V -�$ . 

)�0ب إ	- ���YZ �� #����� Y :9 ا	���0ى ا	�O#ي ا	�   3)                 ), ,O u v
� �

 IO 	ر اG��= ،Aو  Bو C   

z و ′′z و ′zا	�9 أ	%��5L $�- ا	�0ا	9 ه9                  z′   . �ر���OACB)� أن ا	ر��9$ ,   .+′′

   ا��ا�� ا������               

                  �`O 	ر اG��= ،YZ �� #����� Y��� -	0ب إ� �	ء ا�'B	9 ا:A (2,0,2)0ى���	وا  

                ( )P �	د���	3 ذا ا 0x y z+ − − = 

(1                  Y(O����	 �!4 ��را��ر(U�& د#
(D) �� ر��	ا A0ى  و���	0دي $�- ا��	ا( )P. 

 

 
 

1 
 

1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0.5 
 

1 
 

1.5 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 
 
 

1.5 
 

1 
 
 
 
 
 
 
 
 

0.5 
 
 
 




#د إ
#ا<)�ت    2)             B Y(O���	ا �c�O& �`O= (D) 0ى���	وا ( )P. 

               (3  ���B	ر اG��=( )S 9 �رآ�ه��	ا A 0ى���	ا �`O& 9�	وا ( )P 9�	#ا;رة ا	ا S:و  

 2 و�B �5$��Vرآ�ه�                 


#د ��Vع ا	���B  - أ                      ( )S . 

)اآ�� ���د	� د!��ر&)� 	����B  -                       ب )S. 

  ��ـــــــــ��ــــــــ�              
 

 : ��� !��9 ا	��ر:� $�- G��=fر ا	#ا	�                  

                                   
( ) ( )

( )

3

2

ln 1

4 3

f x x

f x x x x

= − 


= − 

 

 . �����# �� fY��� 9: YZ ا	� % - ا	���U 	�#ا	� (C)و	)��                 

 .0 ��ص�� :9 ا	 f �`O �)� أن ا	#ا	� -أ) 1                

=Jآر �hن  (  ����L 0	�O�V4ق :9 ا	 f �`O �)� أن ا	#ا	� - ب                   
( )

0

ln 1
lim 1
t

t

t→

+
=.(  

[ & �Lص)� $�- ا	��E	(� fأن ا	#ا	� �)� ) 2                  ] و ∞−0,] [1, ] و&�ا!#!� $�- ا	��Eل ∞+ ]0,1. 

) ا
�� -أ) 3                  )lim
x

f x
→−∞

) و  )lim
x

f x
→+∞

. 

SO%& 0x �� أ=ه 	�� - ب                       < ، 
( ) ( ) ( )3ln 1ln

3
xf x x

x x x

−−−
= +. 

 .(C) ادرس ا	Bر$)� ا	4=�5;))� 	�� % - - ج                      

 .(C)أ=>l ا	� % -                    4)

                  (5   ��(	h  �	#ا	ص0ر اLf ل�E�	ا -�$ ] [,0−∞. 

[ &���O �� ا	��Eل �h)� أن  -    أ                     . !�E� 0%= JM#!#%& �Eل ∞−0,]


#د  -   ب                    ( )1h x− ��	 x ل�E�	ا �� J. 

)=��Gر ا	����	)� ) 6                    )nu9�! ��� �:ر��	ا : 

                                                  0

4

9
u 2  و =

1 4 3n n n nu u u u+ = − ��	 n�� �. 

 .f!�� � :)�� !�9 ا�����ل =��;p درا�� ا	#ا	�                        

�)� ��	�ر�� أن     -أ                       
4

1
9 nu≤ ≤ ��	 n�� �. 

)�)� أن ا	����	)�  -  ب                      )nu�!#!ا�& . 

)ا�� �p أن ا	����	)�  -  ج                     )nu�5�!�5= ��
 . ���Oر�� <Y ا

  ��� ���   0x < 

  ��� ���   0x ≥ 

0.5 
 
 
 
 

0.5 
 

0.5 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
0.5 
 
1 
 
1.5 
 
0.5 
 
 
0.5 
 
0.5 
 
1 
 
 
0.5 
 
 
1 
 
 
 
 
 
 
 
0.5 
 
 
0.5 
 
1 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


