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:لالتمرین الأو
0n :010من أجل -أ)1 U . 0نفترض أنnU 03إذن nU 0ومنھ

1 2

3

1 
n

n
n U

U
U


.

.INمن  nلكل 0nUبالتالي و

لدینا - ب
 

0
1

1
2

2

1 
n

nn
nn U

UU
UU




  إذن nU تناقصیة.

- ج nUفھي إذن متقاربة 0تناقصیة و مصغورة ب ،.

22لدینا -أ)2 313 nn UU  إذن 
2

3

2

3
3

313
0

n

n

n

n
n U

U

U

U
U 


 أيnn UU

3

1
1  لكلn  منIN.

:لدینا  - ب

































01

12

21

1

3

1
3

1

3

1
3

1

UU

UU

UU

UU

nn

nn

نجد) كل الأطراف موجبة(نضرب طرفا بطرف 
n

nU 







3

INمن nلكل 1

1
3

1
10

3

1
lim 








n

0limإذن 0nUو لدینا  nU.

:التمرین الثاني 
-أ)1   2

2

310
, 


 Pd.

- ب rS ,  مماسة للمستوى P  2، إذنr    ومنھ      211: 222  zyxS

:  إذن معدلة دیكارتیة للفلكة ھي    022: 222  zyzyxS

-أ)2   0,1,01,1,1  ACوABkiACAB


0


 ACAB وإذن  النقطACوB غیر مستقیمیة.

ACABلدینا - ب  منظمیة على ABC إذن ،  0:  dzxABC

   ABCB 3,3,0 3إذنd و منھ  03:  zxABC.
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لدینا  -أ)3   rABCd 


 2
2

310
الفلكةإذن , S مماسة للمستوى ABC.

- ب 1,0,12  CC إذن SC و لدینا ABCC
ھي نقطة تماس C:         إذن   Sو ABC.

: مرین الثالثالن
'1-أ)1

2

1

2

1
'

2

1

2

1
"  izوiz . لدینا إذن  0"Re z 21أي '" zzوzz .

لدینا          - ب


















4
,

2

2

4

3
,

2

2
12


zوz.

iلدینا        –أ )2
i

i

sb

sa









1

إذن         1








2
,1


sb

sa.

1لدینا  - ب




sb

sa

SB

SA إذن المثلثSAB متساوي الساقین رأسھS.

و  
2

2
arg, 


















sb

sa
SBSA یعني أن المثلثSABقائم الزاویة فيS.

basلدینا - ج      یعني     BaffAaffSaff  ومنھOBOAOS 
Sمتساوي الساقین رأسھ وقائم الزاویةSABمتوازي الأضلاع ، و بما أن المثلث OASBإذن  الرباعي

.مربعOASBفإن

:التمرین الرابع 
1(   

3

1

6

4
 ApوBp

-أ)2 
21

11

21

8

7

1

3

2

7

3

3

1
2
7

1
4

1
3

1 














 

C

CC
Ep

و   
21

2

3

2
2
7

2
3

2 
C

C
Ep.

لدینا    - ب   
 1

1
1 Ep

EAp
ApE


 و     

7

1

7

3

3

1
. 11  EpApEAp A.

إذن    
11

3
1

ApE.

:التمرین الخامس
لدینا  -أ)1  1111222 222  xxxxxلكلx  منIR.

- ب  011 2
xلكلx  منIR    إذنIRD f  .  


xflim و  


xflim.

لدینا )2  22224442 22  xxxxxxf إذن   xfxf 2لكلx  منIR.
axالمستقیم ذو المعادلة :الاستنتاج  محور تماثل Cفي م م م     jiOxfxaf


,,2 IRx

محور تماثل 1xالمستقیم ذو المعادلة : إذن  C.
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لدینا :أو      CyxMxfy  و لتكن , ','' yxM مماثلةM 1المعادلةلمستقیم ذيلبالنسبةx                                   ،

:              إ ذن 











yy

xx

'

1
2

'
وھذا یكافئ 








yy

xx

'

2'
و بما أن .    xfxf 2 فإن '' xfy 

إذن  CM ' و بالتالي C1المعادلةمتماثل بالنسبة للمستقیم ذيx.

-أ)3  





 














 

2
2

2
2 22

1lnln
22

1ln
xx

x
xx

xxf  .وبما أن  ,1x

xxفإن   ln2ln 2          إذن  





 














 

22
2 22

1lnln2
22

1ln
xx

x
xx

xxf.

لدینا - ب 
0

22
1ln

ln
2limlim

2








 


 x

xx

x

x

x

xf
xx

)0
ln

lim0
0


  x

xو(

إذن  C یقبل فرعا شلجمیا في اتجاه محور الأفاصیل بجوار.

-أ)4     
  11

12

22

'22
'

22

2









x

x

xx

xx
xfIRx.

- ب

-أ)5     
  

 
  2222

22

11

22

11

14222
"











x

xx

x

xxx
xfIRx.

نلخص إشارة- ب xf :في الجدول التالي "

المنحنى لھ نقطتي انعطاف    2ln,0A  و  2ln,2B
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المنحنى)6

متصلة وتزایدیة قطعا على المجالh-أ)7 ,1فھي تقابل من ، ,1  نحو     ,0,1h.
:     لدینا - ب       yhxxhyyx  1,1,,0

إذن     11ln 2  yx   11 2ye x 11 xey)010   xex(

11فإن  01yو بما أن   xey  . إذن    11,0 1   xexhx

لدینا  -أ)8    11ln 2  xxf إذن    11ln 2  xtttf وdxdt .

منھ و    


0

1

21

0
1ln dttdxxf.

نضع - ب     21ln1' ttuوtv  فنجد   
21

2
'

t

t
tuوttv


 إذن:

       





0

1 2

20

1 2

2
0

1
20

1

2

1
22ln

1

2
1ln1ln dt

t

t
dt

t
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